
ΛΥΚΕΙΟ ΑΡΧΙΕΠΙΣΚΟΠΟΥ ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄ - ΔΑΣΟΥΠΟΛΗ    
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2025–2026 
 

 
 
 

 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ ΚΟΙΝΟΥ ΚΟΡΜΟΥ 
ΠΑΓΚΥΠΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΑ: 
 Επαναληπτικές ασκήσεις  
 Γραπτό Παγκυπρίων Εξετάσεων 2023-2024 
 Γραπτό Παγκυπρίων Εξετάσεων 2022-2023 
 Γραπτό Παγκυπρίων Εξετάσεων 2021-2022 
 Γραπτό Παγκυπρίων Εξετάσεων 2020-2021 
 Τυπολόγιο 



ΛΥΚΕΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄ - ΔΑΣΟΥΠΟΛΗ                2025-2026 

ΟΜΑΔΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  2 

ΕΝΟΤΗΤΑ 1: ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΤΟΥ ΔΙΑΦΟΡΙΚΟΥ ΛΟΓΙΣΜΟΥ 
1. Να αναφέρετε τα διαστήματα μονοτονίας και τα ακρότατα των συναρτήσεων: 

(α)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(γ)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Να μελετήσετε ως προς τη μονοτονία με βάση τον ορισμό την πιο κάτω συνάρτηση: 

f(x) =  3 − 2x ,   xℝ 
3. Να μελετήσετε τις πιο κάτω συναρτήσεις ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα: 

(α) f(x) = x2 − 6x + 9    , xℝ 

(β) f(x) = 3x5 − 5x3    , xℝ 

(γ) f(x) = x3 + 4x    , xℝ       

(δ) f(x) = x3 −
7x2

2
+ 2x + 5 , xℝ. 

4. Να δείξετε ότι οι παρακάτω συναρτήσεις δεν έχουν ακρότατα: 
 (α) f(x) = x7 + 9    , xℝ 
 (β) f(x) = x3 + 2x   , xℝ. 



ΛΥΚΕΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄ - ΔΑΣΟΥΠΟΛΗ                2025-2026 

ΟΜΑΔΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  3 

5. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f(x) = 2x2 − 8x    έχει ολικό ελάχιστο για  x= 2. 
6. Να βρείτε τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή των πιο κάτω συναρτήσεων στο δοθέν διάστημα: 

(α) f(x) = −x2 + 6x − 5, x ∈ [2,6] 

(β) f(x) = x2 − 4x − 5, x ∈ [−3,5] 

(γ) f(x) = −x2 + 4x − 1, x ∈ [0,3] 
7. Για τις πιο κάτω συναρτήσεις, δίνονται οι παράγωγοί τους: 

(i) f ′(x) = x2(x − 1), x ∈ ℝ 

(ii) f ′(x) = (x + 3)(x − 1)(4x − 1), x ∈ ℝ 

Να βρείτε σε κάθε περίπτωση: 
(α) τα κρίσιμα σημεία της f 
(β) τα διαστήματα μονοτονίας της f 

(γ) τις θέσεις τοπικών ακρoτάτων της f 
8. Να μελετήσετε ως προς την κυρτότητα και τα σημεία καμπής τις πιο κάτω συναρτήσεις με τύπο: 

(α) f(x) = x2 − 6x + 9, xℝ 

(β) f(x) = −x4 + 4x3 + x, xℝ. 

(γ) f(x) = x3 − 6x2 + 9x, xℝ 
9. Δίνεται η συνάρτηση f: ℝ → ℝ, για την οποία ισχύει ότι  f ′(x) = x2(x − 2)(x + 2), ∀ x ∈ ℝ. Nα 

βρείτε τα κρίσιμα σημεία, τα διαστήματα μονοτονίας, τη θέση των σημείων καμπής και τα 
διαστήματα κυρτότητας. 

10. (α) Η συνάρτηση f(x) = αx3 + βx2 με α, β ℝ, έχει σημείο καμπής το Α(−1,4). Να βρείτε τις  
  τιμές των α και β. 

(β) Να υπολογίσετε τις τιμές των παραμέτρων α, β ℝ , έτσι ώστε η συνάρτηση με τύπο  
f(x) = αx2 − 4x + 2β, xℝ , να παρουσιάζει στο x = 1, ακρότατο με τιμή ίση με 2. Στη 
συνέχεια να προσδιορίσετε το είδος του ακροτάτου στη θέση x = 1. 

 (γ) H συνάρτηση f(x) = κx3 − 9x2 + λx + 1 με κ, λ ℝ, έχει τοπικό ακρότατο στο x = 2 και 

σημείο καμπής στο x =
3

2
. Να βρείτε τις τιμές των κ και λ. 

11. (α) Η συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το ℝ έχει δεύτερη παράγωγο με τύπο: 

f ′′(x) = (x + 5)3(x − 2)2 

Να μελετήσετε τη συνάρτηση ως προς την κυρτότητα. Για ποιες τιμές του x η συνάρτηση 
παρουσιάζει σημείο καμπής;  

(β) Δίνεται η συνάρτηση f: ℝ → ℝ, για την οποία ισχύει ότι: 
f ′(x) = x2(x − 2)2, ∀ x ∈ ℝ 

Nα αποδείξετε ότι η f(x)  δεν έχει τοπικά ακρότατα και ακολούθως να βρείτε για ποιες  

  τιμές του x η f(x) παρουσιάζει σημεία καμπής. 
12. Να κατασκευάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης: 
 (α) f(x) = 𝑥3 − 6𝑥2 + 9𝑥 

 (β) g(x) = x2 −
x3

3
 

13. Δίνεται η συνάρτηση f(x) = −2x + 2,   x [−3,5). Να κατασκευάσετε τη γραφική παράσταση 
της και στη συνέχεια να βρείτε τα τοπικά και ολικά ακρότατα καθώς και το σύνολο τιμών της 
συνάρτησης. 
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14. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση τη 
συνάρτησης f: [−1,2] → ℝ, η οποία παρουσιάζει 
τοπικά ακρότατα. Να βρείτε τις τιμές του  x[−1,2] 
για τις οποίες: 

 (α) f ′(x) = 0  και  f′′(x) = 0 
 (β) f ′(x) < 0 
 (γ) f ′(x) > 0 
 
 
 
 
 
15. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η 

γραφική παράσταση της 
συνάρτησης f: [−4,6] → ℝ η οποία 
παρουσιάζει τοπικά ακρότατα στα 
σημεία Α, Β και Ζ και σημεία καμπής 
στο σημείο Γ. Να βρείτε τις τιμές 
του x[−4,6] για τις οποίες: 

 (α) f ′(x) > 0 
 (β) f ′(x) < 0 
 (γ) f ′(x) = 0 
 (δ) f ′′(x) > 0 
 (ε) f′′(x) < 0 
 (στ) f ′′(x) = 0 

16. Να χρησιμοποιήσετε τη γραφική παράσταση της f ′ που δίνεται 
στο διπλανό σχήμα, για να βρείτε για ποια τιμή του x η γραφική 
παράσταση της y = f(x) παρουσιάζει τοπικό  ακρότατο 
δικαιολογώντας την απάντησή σας. Στη συνέχεια να 
δικαιολογήσετε γιατί η γραφική παράσταση της συνάρτησης 
y = f(x) στρέφει τα κοίλα κάτω στο ℝ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
17. Να κατασκευάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης y = f(x) για την οποία δίνονται οι 

ακόλουθες πληροφορίες: 
 (α) f: ℝ → ℝ 
 (β) η f είναι δύο φορές παραγωγίσιμη 
 (γ) η γραφική παράσταση της f διέρχεται από τα σημεία (0,0), (1,4), (2,2), (3,0) 
 (δ) το πρόσημο των δύο πρώτων παραγώγων της f μεταβάλλεται ως εξής: 

 

x         1             3                            

f΄(x)           0           0                         

 

x             2                     

f′′(x)                 0        
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18. Δίνονται δύο θετικοί αριθμοί των οποίων το άθροισμα είναι ίσο με 8. Να βρείτε τους αριθμούς 
αυτούς, ώστε το άθροισμα των τετραγώνων τους να είναι ελάχιστο. 

19. Μία βιομηχανία παράγει, μεταξύ άλλων, μονάδες κάποιου προϊόντος. Υπολογίστηκε ότι η 
παραγωγή x  μονάδων την ημέρα κοστίζει  x2 + 50x + 100 ευρώ, 0 ≤ x ≤ 150. Αν η τιμή 
πώλησης μιας μονάδας είναι (450 − x) ευρώ, να βρείτε: 
i. τη συνάρτηση κέρδους της βιομηχανίας από την πώληση x  μονάδων προϊόντος, 
ii. πόσες μονάδες του προϊόντος αυτού πρέπει να παράγει την ημέρα η βιομηχανία, ώστε να έχει 

μέγιστο κέρδος. 
20. Η βάση ενός ορθογώνιου παραλληλογράμμου και το διπλάσιο του ύψους του έχουν άθροισμα 12 

cm. Να υπολογίσετε τις διαστάσεις του ορθογωνίου παραλληλογράμμου ώστε το εμβαδό του να 
είναι μέγιστο. 

 
ΕΝΟΤΗΤΑ 2: ΑΟΡΙΣΤΟ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑ 

1. Να υπολογίσετε τα πιο κάτω αόριστα ολοκληρώματα: 

(α)  ∫ 5dx (β) ∫ dx 

(γ)  ∫ −3x2dx (δ) ∫(x6 − 8x3 + 7)dx 

(ε)  ∫(7x6 + 6x3 − 4x + 1)dx (στ)  ∫(x2 + 1)(5 − x2)dx 

(ζ) ∫(5x − 2)(x + 4)dx (η) ∫ 3t(2t − 3)2dx 

(θ) ∫ −2(x + 4)2dx (ι) ∫ (
1

x3
+

9

√x
) dx 

2. Να βρείτε τον τύπο της συνάρτησης f(x) σε κάθε περίπτωση: 
(α) f΄(x) = 2x − 4, ∀x ∈ ℝ,  αν  f(−2) = 4 

 (β) f′′(x) = 6 − 4x, ∀x ∈ ℝ,  αν η f(x) παρουσιάζει τοπικό ακρότατο, το  f(1) = −2 
 (γ) f ′′(x) = 9x2 + 6, ∀x ∈ ℝ,  αν η f(x) παρουσιάζει τοπικό ακρότατο, το  f(1) = 5 
 (δ) f ′′(x) = 2x, ∀x ∈ ℝ,  αν  f(0) = 3 και f(3) = 6 
 (ε) f ′′(x) = x3, ∀x ∈ ℝ,  αν η γραφική παράσταση της f διέρχεται από τα σημεία Α(0,3) και 

Β(−1,3). 
3. Να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς 𝜅 και 𝜆 ώστε: 

∫(κ + λ) x2λ−3dx = −2x6 + c 

4. Να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς α, β, γ, δ, κ και λ ώστε να ισχύουν: 
 (α) ∫(αx3 + 3βx2 − 4γx − 5δ) dx = 3x4 − 8x3 + x + 10 + c 
 (β) ∫(κ − λ) x2dx = 2x5 + c 
5. Ένα ελικόπτερο απογειώνεται από το έδαφος και κινείται κάθετα προς τα πάνω με ταχύτητα (σε 

m/s) που δίνεται από τον τύπο v(t) = 2t + 6, όπου t ο χρόνος σε δευτερόλεπτα. Να υπολογίσετε: 
 (α) το ύψος του ελικοπτέρου την χρονική στιγμή t = 6 sec 
 (β) τον χρόνο που απαιτείται για να φτάσει το ελικόπτερο σε ύψος 520 m. 
6. Αυτοκίνητο ξεκινά από σημείο Α και κινείται πάνω σε ευθεία (ε). Αν το αυτοκίνητο έχει σταθερή 

επιτάχυνση 
1

2
 m/s2, να βρείτε την εξίσωση v(t) της ταχύτητάς του και τον χρόνο που χρειάζεται 

για να διανύσει απόσταση 400m. 
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7. (α) Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση 
της συνάρτησης f(x). Αν ισχύει ότι: 

∫ f(x)dx = F(x) + c 

  Να βρείτε για ποιες τιμές του x η συνάρτηση F(x) 
παρουσιάζει τοπικά μέγιστα ή ελάχιστα (να 
υποδείξετε πότε έχουμε τοπικό μέγιστο και πότε 
τοπικό ελάχιστο). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 (β) Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική 

παράσταση της συνάρτησης f(x). Αν 
ισχύει ότι: 

∫ f(x)dx = F(x) + c 

  Να βρείτε για ποιες τιμές του x η 
συνάρτηση F(x) παρουσιάζει τοπικά 
μέγιστα ή ελάχιστα (να υποδείξετε πότε 
έχουμε τοπικό μέγιστο και πότε τοπικό 
ελάχιστο). 

 
 
 
 
 
8. Για μία επιχείρηση, η συνάρτηση οριακού κόστους m(x) είναι ο ρυθμός μεταβολής του συνολικού 

κόστους Κ(x) συναρτήσει της ποσότητας παραγωγής x (δηλαδή, m(x) = Κ΄(x)). Αν η συνάρτηση 
οριακού κόστους σε μία βιοτεχνία παραγωγής ξύλινων καρεκλών είναι m(x) = x(6x − 1) και το 
συνολικό κόστος για την παραγωγή 4 ξύλινων καρέκλων είναι 110 ευρώ, να βρείτε:  

 (α) τη συνάρτηση του συνολικού κόστους Κ(x) και  
 (β) το συνολικό κόστος για την παραγωγή 20 ξύλινων καρεκλών. 
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ΕΝΟΤΗΤΑ 3: ΣΥΝΟΛΑ – ΣΥΝΔΥΑΣΤΙΚΗ – ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ 

ΣΥΝΟΛΑ 

1. Στο διπλανό σχήμα παρουσιάζεται ένα σύνολο 
αναφοράς Ω και τα υποσύνολα του Α και Β. 
(α) Να βρείτε τα πιο κάτω σύνολα με αναγραφή των 

στοιχείων τους: 
 (i) A ∩ B 
 (ii) (A ∪ B)′ 

(iii) B − A 
 (β) Πόσα υποσύνολα του συνόλου Β με πληθικό 

αριθμό 3 υπάρχουν; 
2. Σε μία τάξη 24 παιδιών, οι 14 προτιμούν ως αγαπημένο τους φρούτο το καρπούζι, ενώ οι 10 

προτιμούν το πεπόνι. Αν υπάρχουν 6 παιδιά που δεν προτιμούν ούτε το καρπούζι, ούτε το 
πεπόνι, πόσα από τα παιδιά προτιμούν και καρπούζι και πεπόνι; 

3. Δίνονται τα σύνολα: 
Α = {γράμματα της λέξης Α Λ Γ Ε Β Ρ Α} 
Β = {γράμματα της λέξης Φ Ρ Ε Γ Α Τ Α} 
Γ = {γράμματα της λέξης Ε Λ Α Φ Ι} 
(α) Να γράψετε τα σύνολα Α, Β, Γ με αναγραφή των στοιχείων τους και να τα παραστήσετε στο 

ίδιο διάγραμμα Venn. 
(β) Να προσδιορίσετε τα σύνολα Β ∪ Γ, Α ∩ Β, Α ∩ Γ. 

 

ΣΥΝΔΥΑΣΤΙΚΗ 

1. Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων, χωρίς τη χρήση υπολογιστικής μηχανής: 

(α) Α =
12!

3! 10!
+

7!

5! 2!
 (β) Β =

ν! + (ν + 1)!

ν + 2
 

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

(α) 
Κν+3

Μν
= 6 (β) Δ2

ν+1 = 3 ∙ (
ν
2

) 

(γ) Δ3
ν+1 = Δ4

ν  (δ) (
ν
3

) = (
ν
5

) 

3. Να βρείτε το πλήθος της λέξης Ο Ι Κ Ο Ν Ο Μ Ι Α. 
(α) Πόσοι από αυτούς αρχίζουν και τελειώνουν με «Ο»; 
(β) Πόσοι από αυτούς έχουν όλα τα φωνήεντα μαζί; 
(γ) Πόσοι από αυτούς αρχίζουν από σύμφωνο; 

4. Να βρείτε το πλήθος των αναγραμματισμών της λέξης Κ Υ Ρ Ι Α Κ Ο Σ. 
(α) Πόσοι από αυτούς αρχίζουν από Κ; 
(β) Πόσοι από αυτούς αρχίζουν από Υ και τελειώνουν σε Σ; 
(γ) Πόσοι από αυτούς έχουν όλα τα σύμφωνα μαζί; 
(δ) Αν πάρουμε τυχαία ένα αναγραμματισμό, ποια η πιθανότητα να αρχίζει με Κ; 

5. Να βρείτε το πλήθος των αναγραμματισμών της λέξης Β Ι Ο Λ Ο Γ Ι Κ Ο Σ. 
(α) Πόσοι από αυτούς αρχίζουν από σύμφωνο; 
(β) Πόσοι από αυτούς έχουν τα φωνήεντα σε συνεχόμενες θέσεις; 
(γ) Σε πόσους από αυτούς δεν εμφανίζεται η λέξη Λ Ο Γ Ι Κ Ο Σ; 

6. (α) Να βρείτε με πόσους τρόπους μπορούν να καθίσουν 8 άτομα γύρω από ένα κυκλικό  
   τραπέζι, αν τρία από αυτά θα πρέπει να καθίσουν σε συνεχόμενες θέσεις. 

(β) Με πόσους τρόπους μπορούν να καθίσουν σε κυκλικό τραπέζι 10 άτομα μίας επιτροπής, αν 
ο πρόεδρος πρέπει να κάθεται ανάμεσα στον αντιπρόεδρο και τον γραμματέα; 
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7. Δίνονται τα ψηφία 1, 2, 3, 5, 7. 
(α) Πόσους τριψήφιους αριθμούς μπορούμε να σχηματίσουμε αν δεν επιτρέπεται η επανάληψη; 
(β) Πόσοι από αυτούς είναι μεγαλύτεροι του 200 και μικρότεροι του 700; 
(γ) Πόσους περιττούς χωρίς επανάληψη μπορούμε να σχηματίσουμε; 

8. Δίνονται τα ψηφία 0, 1, 2, 3, 5, 6, 7, 8. 
(α) Πόσοι τριψήφιοι αριθμοί μπορούν να σχηματιστούν αν δεν επιτρέπεται η επανάληψη 

ψηφίου; 
(β) Πόσοι τετραψήφιοι αριθμοί μπορούν να σχηματιστούν αν επιτρέπεται η επανάληψη 

ψηφίου; 
(γ) Πόσοι τριψήφιοι αριθμοί χωρίς επανάληψη μπορούν να σχηματιστούν που να είναι 

μεγαλύτεροι του 300 και μικρότεροι του 800; 
(δ) Πόσοι τριψήφιοι αριθμοί χωρίς επανάληψη μπορούν να σχηματιστούν που να είναι άρτιοι; 

9. Μια τάξη έχει 12 αγόρια και 8 κορίτσια 
(α) Με πόσους τρόπους μπορούμε να επιλέξουμε μια πενταμελή επιτροπή; 
(β) Πόσοι από αυτούς περιέχουν ακριβώς ένα μόνο κορίτσι; 
(γ) Πόσοι περιέχουν τουλάχιστο τρία κορίτσια; 
(δ) Πόσοι περιέχουν το πολύ ένα κορίτσι; 

10. Η Μαρία θα πάει εκδρομή και θέλει να πάρει μαζί της 3 παντελόνια. Αν η Μαρία έχει 8 παντελόνια 
κατάλληλα για την εκδρομή, κατά πόσους τρόπους μπορεί να διαλέξει τα 3 παντελόνια που θα 
πάρει μαζί της; 

11. Μία τράπεζα θα προσλάβει 5 υπαλλήλους ανάμεσα σε 6 άντρες και 4 γυναίκες. Με πόσους 
τρόπους μπορεί να γίνει αυτό αν: 
(α) δεν υπάρχουν περιορισμοί. 
(β) θα προσληφθούν 3 άντρες και 2 γυναίκες. 
(γ) θα προσληφθούν τουλάχιστον 3 άντρες. 
(δ) θα προσληφθούν άτομα του ιδίου φύλου. 
(ε) θα προσληφθούν 2 συγκεκριμένοι άντρες και 1 συγκεκριμένη γυναίκα. 
(στ) θα προσληφθούν άτομα και από τα 2 φύλα. 

12. Πόσους τριψήφιους αριθμούς μπορούμε να σχηματίσουμε με τα ψηφία 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 αν δεν 
επιτρέπεται η επανάληψη ψηφίων; Πόσοι από αυτούς περιέχουν μόνο άρτια ψηφία; 

13. Ένας φωτογράφος και ένας ζωγράφος αποφασίζουν να κάνουν έκθεση και συμφωνούν να 
παρουσιάσουν 5 φωτογραφίες και 4 πίνακες ζωγραφικής αντίστοιχα. Με πόσους τρόπους μπορεί 
να γίνει η παρουσίαση αν ο φωτογράφος έχει στη διάθεση του 9 φωτογραφίες και ο ζωγράφος 8 
πίνακες και οι φωτογραφίες - πίνακες τοποθετούνται μαζί, εναλλάξ σε σειρά. 

14. Δίνεται το σύνολο Α = {1, 2, 3, 4, 5}. Να βρείτε: 
 (α) πόσους πενταψήφιους αριθμούς με διαφορετικά ψηφία μπορούμε να σχηματίσουμε 

χρησιμοποιώντας τα στοιχεία του Α 
 (β) πόσοι από τους αριθμούς αυτούς έχουν τα πρώτα ψηφία περιττά 
 (γ) πόσοι από τους αριθμούς αυτούς έχουν ως πρώτο ψηφίο το 2 και ως τελευταίο ψηφίο το 4. 
 
ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ 

1. Αν τα Α και Β είναι ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου και 
7

Ρ(Α)
10

 , 
3

Ρ(Β )
5

   και 

3
Ρ(Α Β)

10
   , να βρείτε: 

(α) Ρ(Β)  (β) Ρ(Α Β)  (γ) Ρ(Β Α )  (δ) Ρ(Α Β)  

2. Αν ρίξω ένα νόμισμα δύο φορές, ποια η πιθανότητα να φέρω και τις δύο φορές Γράμματα ; 
3. Ρίχνουμε ένα εξάεδρο αμερόληπτο ζάρι δύο φορές. Ποια η πιθανότητα το άθροισμα των 

ενδείξεων να είναι 8; 
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4. Ρίχνουμε τα γράμματα α, β, γ, δ, ε, ζ, η, θ σε ένα σακούλι και επιλέγουμε ένα στην τύχη. Θεωρούμε 
τα ενδεχόμενα:   

 Α = { το γράμμα είναι ανάμεσα στα 5 πρώτα γράμματα του αλφαβήτου } 
 Β = { το γράμμα είναι φωνήεν } 
 (α) Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

(β) Να τοποθετήσετε τα στοιχεία του δειγματικού χώρου  
  στο διπλανό διάγραμμα. 
 (γ) Να βρείτε τα σύνολα: 

(i) Α  (ii) Α Β  
(iii) Α Β  (iv) Α Β  
(v) Α Β  (vi) Α Β   
(vii) Α Β  (viii) Α Β   

 (δ) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 
(i) Α 
(ii) Α Β  
(iii) Α Β  
(iv) Α Β  

5. Σε ένα συρτάρι υπάρχουν 3 μαύρες μπλούζες και 5 άσπρες μπλούζες.  Παίρνουμε στην τύχη 2.  Να 
βρείτε: 
(α) τον πληθικό αριθμό του δειγματικού χώρου 
(β) τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

 Α = {και οι δύο είναι άσπρες} 
 Β = { και οι δύο είναι του ίδιου χρώματος} 
 Γ = { η μία είναι άσπρη και η άλλη μαύρη} 
6. Σε ένα σχολείο, 23% των τελειοφοίτων εξασφάλισαν θέση σε πανεπιστήμιο της Κύπρου, 80% 

εξασφάλισαν θέση σε πανεπιστήμιο της Ελλάδας και 18% εξασφάλισαν θέση και στις δύο χώρες.  
Αν επιλέξουμε στην τύχη ένα από τους τελειόφοιτους του σχολείου αυτού, να βρείτε τις 
πιθανότητες των ενδεχομένων: 
Α = { δεν εξασφάλισε θέση στην Ελλάδα} 
Β = { εξασφάλισε θέση είτε στην Κύπρο είτε στην Ελλάδα } 
Γ = { δεν εξασφάλισε θέση σε καμιά από τις δύο χώρες } 
Δ = { εξασφάλισε θέση μόνο σε μία από τις δύο χώρες } 

7. Μία τετραμελής διεθνής επιτροπή θα επιλεγεί από 5 Ευρωπαίους, 6 Ασιάτες και 2 Αμερικάνους. 
Ποια η πιθανότητα να αποτελείται: 

 (α) μόνο από Ευρωπαίους, 
 (β) από τουλάχιστον τρεις Ασιάτες, 
 (γ) από τουλάχιστον ένα Ευρωπαίο. 
8. Ρίχνουμε ένα αμερόληπτο ζάρι μια φορά. Δίνονται τα ενδεχόμενα: 

Α ={Η ένδειξη είναι περιττός αριθμός} 
Β ={Η ένδειξη είναι πολλαπλάσιο του 3} 
Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων: 

(α) Α (β) Β (γ) Α′ 

(δ) Α − Β (ε) Α ∩ Β (ζ) Α ∪ Β 

(η) Α′ ∪ Β (θ) Α′ ∩ Β′ (ι) (Α ∪ Β)′ 

(κ) Α′ ∪ Β′ (λ) (Α ∩ Β)′   

 
  

A B
Ω
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9. Σε ένα διαγωνισμό διακρίθηκαν 3 αγόρια και 4 κορίτσια από το τμήμα Γ31 και 4 κορίτσια και 1 
αγόρι από το τμήμα Γ61. Θα επιλεγεί τυχαία ένας μαθητής από τους 12 διακριθέντες να 
εκπροσωπήσει το σχολείο σε μια ημερίδα. Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων: 
(α) το σχολείο να εκπροσωπηθεί από αγόρι του τμήματος Γ31. 
(β) το σχολείο να εκπροσωπηθεί από αγόρι 
(γ) το σχολείο να εκπροσωπηθεί από παιδί του τμήματος Γ61 
(δ) το σχολείο να εκπροσωπηθεί από παιδί του τμήματος Γ31 

10. Τα Α και Β είναι ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου Ω, για τα οποία ισχύει: 

Ρ(Α) =
1

2
,   Ρ(Α ∩ Β) =

1

5
   και   Ρ(Β′) =

7

10
 

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων 
 Γ ={Πραγματοποιείται το Β} 
 Δ ={Δεν πραγματοποιείται ούτε το Α ούτε το Β } 

Ε ={Πραγματοποιείται μόνο το Α} 
Ζ ={Πραγματοποιείται μόνο ένα από τα Α και Β } 

(β) Τα ενδεχόμενα Γ και Δ είναι ασυμβίβαστα; 
11. Σε μια ομάδα εργασίας για το περιβάλλον συμμετέχουν 6 Ευρωπαίοι και 4 Αμερικανοί 

επιστήμονες. Από αυτούς, θα επιλεγεί τυχαία μια πενταμελής επιτροπή. Να βρείτε την πιθανότητα 
των ενδεχομένων: 
Α ={Η επιτροπή να αποτελείται από τρεις Ευρωπαίους και δυο Αμερικανούς} 
Β ={Η επιτροπή να αποτελείται από τρεις τουλάχιστον Ευρωπαίους} 
Γ ={Η επιτροπή να αποτελείται από επιστήμονες της ίδιας ηπείρου} 
Δ ={Στην επιτροπή να αντιπροσωπεύονται και οι δύο ήπειροι} 

12. Η Βουλευτής Γ.Χ, έχει πιθανότητα 1/3 να επιλεγεί στην Επιτροπή Παιδείας και 1/4  πιθανότητα να 
επιλεγεί στην Επιτροπή Οικονομικών. Έχει όμως μόνο 1/6 πιθανότητα να επιλεγεί και στις δυο 
επιτροπές. Να βρείτε την πιθανότητα να: 

 (α) να επιλεγεί σε τουλάχιστον μια επιτροπή 
 (β) επιλεγεί στην Επιτροπή Οικονομικών αλλά όχι στην Επιτροπή Παιδείας 
 (γ) επιλεγεί το πολύ σε μια ομάδα 
 (δ) να επιλεγεί ακριβώς σε μία ομάδα. 
13. Ένα μικρό καταφύγιο σκύλων φιλοξενεί οκτώ (8) αρσενικούς και έξι (6) θηλυκούς σκύλους. Μια 

μέρα φτάνει στο καταφύγιο μία φιλόζωη οικογένεια η οποία θέλει να υιοθετήσει τέσσερις (4) 
σκύλους.  
(α) Να βρείτε με πόσους διαφορετικούς τρόπους μπορεί να γίνει η επιλογή των σκύλων που θα 

υιοθετήσει η οικογένεια χωρίς κανένα περιορισμό ως προς το φύλο. 
(β) Αν η οικογένεια επιλέξει τέσσερις (4) σκύλους στην τύχη, να υπολογίσετε τις πιθανότητες 

των πιο κάτω ενδεχομένων: 
 Α: «να επιλέξει ακριβώς ένα αρσενικό σκύλο» 
 Β: «να επιλέξει το πολύ ένα θηλυκό σκύλο» 

(Παγκύπριες 2019) 
14. Δίνεται η λέξη Δ Ι Α Μ Α Ν Τ Ι Α. 

(α) (i) Να βρείτε το πλήθος των αναγραμματισμών της πιο πάνω λέξης. 
 (ii) Να βρείτε το πλήθος των αναγραμματισμών της πιο πάνω λέξης που έχουν τα φωνήεντα 

σε συνεχόμενες θέσεις. 
(β) Αν πάρουμε στην τύχη ένα από τους αναγραμματισμούς της λέξης Δ Ι Α Μ Α Ν Τ Ι Α, να 

βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων: 
 Α: «ο αναγραμματισμός να έχει τα φωνήεντα σε συνεχόμενες θέσεις» 
 Β: «ο αναγραμματισμός να μην έχει τα Α σε συνεχόμενες θέσεις» 

(Παγκύπριες 2019) 
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15. Με βάση τη συλλογή στοιχείων της Μονάδας Επιδημιολογικής Επιτήρησης του Υπουργείου 
Υγείας Κύπρου, μέχρι τις 19 Μαΐου 2020, οι αριθμοί των επιβεβαιωμένων κρουσμάτων της 
νόσου COVID-19 τα οποία, είτε ανέπτυξαν, είτε δεν ανέπτυξαν συμπτώματα της νόσου κατά 
ηλικιακή ομάδα, παρουσιάζονται στον πιο κάτω πίνακα. 

 

Αν επιλέξουμε στην τύχη, ένα από τα επιβεβαιωμένα κρούσματα της νόσου COVID-19, να βρείτε 
την πιθανότητα: 

 (α) να ανέπτυξε συμπτώματα της νόσου COVID-19 
 (β) να ανέπτυξε συμπτώματα της νόσου COVID-19 και να ήταν κάτω από 30 ετών 
 (γ) να ανέπτυξε συμπτώματα της νόσου COVID-19 και να μην ήταν κάτω από 30 ετών. 

(Παγκύπριες 2020) 
16. Σε μία εταιρεία το 20% των εργαζομένων της ανήκει στις ευπαθείς ομάδες, το 60% των 

εργαζομένων της έχει υποβληθεί σε έλεγχο της νόσου COVID-19 και το 15% των εργαζομένων 
της ανήκει στις ευπαθείς ομάδες και έχει υποβληθεί σε έλεγχο της νόσου COVID-19. Αν 
επιλέξουμε τυχαία ένα από τους εργαζόμενους της πιο πάνω εταιρείας, να βρείτε την 
πιθανότητα των ενδεχομένων: 
Α: «να ανήκει στις ευπαθείς ομάδες ή να έχει υποβληθεί σε έλεγχο της νόσου COVID-19» 
Β: «να ανήκει στις ευπαθείς ομάδες και να μην έχει υποβληθεί σε έλεγχο της νόσου COVID-19» 
Γ: «να μην ανήκει στις ευπαθείς ομάδες και να μην έχει υποβληθεί σε έλεγχο της νόσου COVID-
19» 

(Παγκύπριες 2020) 
17. Ένας μαθητής πρόκειται να γίνει συνδρομητής σε μία ιστοσελίδα, στο διαδίκτυο, η οποία 

παρέχει εξ’ αποστάσεων εκπαίδευση. Μεταξύ άλλων θα πρέπει να επιλέξει και ένα κωδικό 
πρόσβασης, ο οποίος αποτελείται από δέκα χαρακτήρες. Ο σχηματισμός του κωδικού αυτού, 
πρέπει να συνάδει με τις πιο κάτω προδιαγραφές: 

 οι δύο πρώτοι χαρακτήρες πρέπει να είναι οποιαδήποτε 2 διαφορετικά γράμματα από 
τα 26 μικρά γράμματα του λατινικού αλφαβήτου 

 οι επόμενοι πέντε χαρακτήρες πρέπει να αποτελούνται από όλα τα ψηφία του συνόλου 
Α = {1, 2, 3, 4, 5} με οποιαδήποτε σειρά 

 οι τρεις τελευταίοι χαρακτήρες πρέπει να είναι 3 από τους εξής 5 ειδικούς χαρακτήρες 
του πληκτρολογίου: @, #, $, %, &. Οι ειδικοί αυτοί χαρακτήρες μπορούν να 
επαναλαμβάνονται. 

 Για παράδειγμα, ένας τέτοιος κωδικός θα μπορούσε να ήταν «bk52134@@&» 
 (α) Πόσους διαφορετικούς κωδικούς θα μπορούσε να σχηματίσει ο μαθητές αυτός με τις πιο 

πάνω προδιαγραφές; 
 (β) Ποια είναι η πιθανότητα αυτός ο μαθητής να επιλέξει ένα κωδικό που να έχει πρώτο 

γράμμα το m, πρώτο ψηφία το 5 και πρώτο ειδικό χαρακτήρα το @; 
(Παγκύπριες 2020) 

 

  



ΛΥΚΕΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄ - ΔΑΣΟΥΠΟΛΗ                2025-2026 

ΟΜΑΔΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  12 

ΕΝΟΤΗΤΑ 4: ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗ 
 
1. Δίνονται οι βαθμοί ενός τμήματος Γ΄ Λυκείου στη Λεμεσό, στο μάθημα της Στατιστικής: 

12, 14, 16, 20, 12, 19, 18, 13, 18, 15, 6,15, 17, 18, 8 

 Να υπολογίσετε τα τεταρτημόρια 1Q , 2Q , 3Q . 

 
2. Δίνεται το βάρος σε Kg των 9 μαθητριών ενός τμήματος του σχολείου μας: 

51, 64, 62, 58, 52, 64, 65, 68, 62 
Να υπολογίσετε:  
(α) το εύρος του βάρους των μαθητριών, 
(β) τα τεταρτημόρια Q1, Q2 και Q3,  
(γ) το ενδοτεταρτημοριακό εύρος των παρατηρήσεων και να εξηγήσετε τι εκφράζει στο δείγμα. 
 

3. Να βρείτε το εύρος και το ενδοτεταρτημοριακό εύρος των παρατηρήσεων: 
4, 2, 5, 5, 4, 6, 6, 9, 7, 7, 8, 9, 6, 10, 7, 5, 3 

και να σχολιάσετε τα αποτελέσματα. 
 

4. Είκοσι οικογένειες από τη Λάρνακα, επιλέγηκαν τυχαία και ρωτήθηκαν αναφορικά με τον αριθμό 
των παιδιών τους. Τα αποτελέσματα φαίνονται στον διπλανό πίνακα: 

 (α) να υπολογίσετε τα τεταρτημόρια 1Q , 2Q , 3Q . 

 (β) να υπολογίσετε το εύρος και το ενδοτεταρτημοριακό εύρος και να εξηγήσετε τι εκφράζουν 
στο δείγμα. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Μια εταιρεία εξετάζει τη διάρκεια ζωής δύο ειδών μπαταριών Α και Β. Παίρνει τυχαία 7 μπαταρίες 

από το κάθε είδος και καταγράφει τις ώρες λειτουργίας τους. Οι ώρες (σε χιλιάδες) φαίνονται στον 

επόμενο πίνακα. 

Είδος Α                  22 20 22 26 24 22 18 

Είδος Β 24 26 32 24 19 23 20 

(α) Να υπολογίσετε τα τεταρτημόρια για τη διάρκεια ζωής των δύο ειδών μπαταριών Α και Β. 

(β) Να υπολογίσετε το ενδοτεταρτημοριακό εύρος των δύο ειδών μπαταριών Α και Β. 

 

6. Να υπολογίσετε και να ερμηνεύσετε τον συντελεστή συσχέτισης μεταξύ των μεταβλητών x και y 
με βάση τις παρακάτω τιμές: 

x 10 13 17 21 25 28 30 

y 21 24 29 25 36 33 40 

 
  

Αριθμός 
παιδιών (𝐱𝐢) 

Αριθμός 
οικογενειών (𝐟𝐢) 

0 3 

1 5 

2 6 

3 4 

4 2 
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7. Δίνεται ο πιο κάτω πίνακας: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
(α) Να υπολογίσετε τον συντελεστή συσχέτισης των δύο μεταβλητών xi και yi. 
(β) Να χαρακτηρίσετε και να ερμηνεύσετε τον συντελεστή συσχέτισης των δύο μεταβλητών xi και 

yi. 
 

8. Τα παρακάτω δεδομένα παριστάνουν τους δείκτες ευφυΐας (I.Q.) 10 μητέρων (x) και των 
θυγατέρων τους (y): 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 (α) Να κατασκευάσετε το διάγραμμα διασποράς. 
 (β) Να εκτιμήσετε τον συντελεστή συσχέτισης από το διάγραμμα διασποράς. 
 (γ) Να υπολογίσετε και να ερμηνεύσετε τον συντελεστή συσχέτισης. 
 
  

xi yi  xiyi (xi − x̅)2 (yi − y̅)2 

1 3    

2 6    

5 1    

6 2    

8 8    

9 13    

     

I.Q. μητέρας I.Q. θυγατέρας 

85 90 

90 100 

95 90 

100 105 

110 120 

115 110 

130 130 

120 125 

135 120 
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9. Επτά σπίτια σε μία γειτονιά στην περιοχή Αγίου Ανδρέα στη Λευκωσία, ρωτήθηκαν πόσα δέντρα 
έχουν στην αυλή τους και πόσα λίτρα νερού καταναλώνουν καθημερινά για να τα ποτίζουν. Οι 
απαντήσεις συνοψίζονται στον πίνακα που ακολουθεί: 

 Αριθμός 
δέντρων 

(x) 

Λίτρα 
νερού 

(y) 

   

Κατοικία 1 5 24    

Κατοικία 2 7 27    

Κατοικία 3 6 26    

Κατοικία 4 9 35    

Κατοικία 5 7 30    

Κατοικία 6 5 28    

Κατοικία 7 10 40    

      

 (α) Να κατασκευάσετε το διάγραμμα διασποράς. 
 (β) Να υπολογίσετε το γραμμικό συντελεστή συσχέτισης r. 
 (γ) Να χαρακτηρίσετε το είδος της συσχέτισης μεταξύ των δύο μεταβλητών και να εξηγήσετε 

τι εκφράζει. 
 
ΕΝΟΤΗΤΑ 5: ΣΤΕΡΕΟΜΕΤΡΙΑ 

1. Δίνεται κύλινδρος με όγκο ίσο με 392π cm3 και ύψος ίσο με 8 cm. Να υπολογίσετε:  
 (α) την ακτίνα του 
 (β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειάς του. 
2. Ο όγκος ενός κυλίνδρου ισούται με 192π cm3 και το ύψος του είναι τριπλάσιο από την ακτίνα του. 

Να υπολογίσετε: 
 (α) την ακτίνα και το ύψος του κυλίνδρου 
 (β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κυλίνδρου. 
3. Δίνεται κώνος με ακτίνα βάσης ίση με 6cm και ύψος ίσο με 8cm. Να υπολογίσετε: 
 (α) τη γενέτειρα, 
 (β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και  
 (γ) τον όγκο του κώνου. 
4. Δίνεται κόλουρος κώνος με ακτίνα μεγάλης βάσης διπλάσια από την ακτίνα της μικρής βάσης. Αν 

το εμβαδόν της κυρτής του επιφάνειας είναι ίσο με 60π cm2 και η γενέτειρά του ισούται με 5 cm, 
να υπολογίσετε: 

 (α) τo μήκος της μεγάλης και της μικρής ακτίνας του 
 (β) το ύψος του 
 (γ) το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας 
 (δ) τον όγκο του. 

5. Δίνεται κύλινδρος με εμβαδόν κυρτής επιφάνειας ίσο με 70π 2cm  και εμβαδόν ολικής επιφάνειας 

ίσο με 120π 2cm . Να βρείτε: 
 (α) την ακτίνα της βάσης 
 (β) το ύψος και 
 (γ) τον όγκο του κυλίνδρου. 
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6. Δίνεται κόλουρος κώνος με ακτίνα μεγάλης βάσης 12 cm και ακτίνα μικρής βάσης 4 cm. Αν το 
εμβαδόν της κυρτής του επιφάνειας είναι ίσο με 160π cm2 , να υπολογίσετε: 

 (α) τη γενέτειρά του 
 (β) το ύψος του 
 (γ) το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας 
 (δ) τον όγκο του. 
7. Δίνεται σφαίρα με εμβαδόν ίσο με 144π cm2 και κώνος του οποίου η ακτίνα είναι ίση με την ακτίνα 

της σφαίρας. Αν ο όγκος της σφαίρας είναι τριπλάσιος από τον όγκο του κώνου, να υπολογίσετε: 
 (α) την ακτίνα της σφαίρας 
 (β) το ύψος του κώνου 
 (γ) το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου  
8. Δίνεται κύλινδρος με ύψος 9 cm και κώνος με γενέτειρα 13 cm. Αν ο κύλινδρος και ο κώνος έχουν 

την ίδια ακτίνα βάσης και το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι ίσο με το 
εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κώνου, τότε: 

 (α) να αποδείξετε ότι η R = 5 cm 
 (β) να υπολογίσετε το εμβαδόν ολικής επιφάνειας του κώνου 
 (γ) να υπολογίσετε τον όγκο του κώνου  

9. Δίνεται κόλουρος κώνος με ύψος υ 10cm  και όγκο ίσο με 31120π
cm

3
. Αν η ακτίνα της μεγάλης 

βάσης του είναι διπλάσια από την ακτίνα της μικρής βάσης να βρείτε: 
(α) την ακτίνα της μικρής βάσης και την ακτίνα της μεγάλης βάσης 
(β) την γενέτειρα 
(γ) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας. 

10. Στο διπλανό σχήμα που ακολουθεί, ο κυκλικός τομέας ΑΒΓ είναι 
τεταρτοκύκλιο με ακτίνα ΑΒ = 6 cm και το ΓΔΕΖ είναι ορθογώνιο 
τραπέζιο με ΓΔ = 4 cm και ΔΕ = 2 cm. Αν επιπλέον ΖΑ = 1 cm, 
να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας του 
στερεού που παράγεται από την πλήρη περιστροφή του 
σκιασμένου σχήματος γύρω από τον άξονα x′x. 
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11. Στο πιο κάτω σχήμα, ο κυκλικός τομέας ΑΓΒ είναι 

τεταρτοκύκλιο με ακτίνα ΒΑ = 4 cm και το ΑΕΖΗ είναι 
ορθογώνιο τραπέζιο με ΗΑ = 4 cm και ΖΗ = 9 cm. Αν 
επιπλέον ΓΔ = 2 cm, να υπολογίσετε τον όγκο και το 
εμβαδόν ολικής επιφάνειας του στερεού που παράγεται 
από την πλήρη περιστροφή του σκιασμένου σχήματος 
γύρω από τον άξονα x′x. 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
12. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓ είναι ισοσκελές τρίγωνο με 

ύψος ΒΔ = 4cm. Ο κυκλικός τομέας ΕΑΓ είναι τεταρτοκύκλιο 
με ακτίνα ΑΕ = 6cm. Το μικτόγραμμο ΑΒΓΕ στρέφεται κατά 
πλήρη στροφή γύρω από τον άξονα y΄y. Αφού 
συμπληρώσετε το σχήμα στο φυλλάδιο, να υπολογίσετε: 

 (α) τον εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και 
 (β) τον όγκο του στερεού που παράγεται. 
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