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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ ΚΟΙΝΟΥ ΚΟΡΜΟΥ 

ΠΡΟΕΤΟΙΜΑΣΙΑ ΓΙΑ ΤΙΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ 

2025-2026 

 

ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΑ: 

 Επαναληπτικές ασκήσεις 
 Δειγματική ενιαία γραπτή τελική εξέταση 2025 
 Εξεταστικά δοκίμια 2024-2025  
 Εξεταστικά δοκίμια 2023-2024  
 Εξεταστικά δοκίμια 2022-2023 (Α και Β τετράμηνο) 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ Α ΛΥΚΕΙΟΥ ΚΟΙΝΟΥ ΚΟΡΜΟΥ 
 
ΕΝΟΤΗΤΑ 1 - ΠΡΑΓΜΑΤΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 
1. Να υπολογίσετε τα πιο κάτω:  

(α) √92 =   (β) √2
3

∙ √4
3

= (γ) √2 ∙ √6 ÷ √3 = (δ) (√3
3

)
6

= 

(ε) 9
1

2 = (στ) 8
2

3 = (ζ) (
16

25
)

−
1

2
= 

(η) √873
= 

 
 

  
2. Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις: 

(α) √4 + √14 + √2 + √16
4

   
3

=          (β)√18 − √32 + 3√100 =               (γ) (81𝑥8)
1

2 = 

 

(δ) √54
3

− √16
3

=                                    (ε) 8
1

4 ∙ √2
4

=                        (στ) 𝑥
3

4 ∙ 𝑥
5

4 + 2
√𝑥7∙𝑎35

 

√𝑥2∙𝑎35
 
, (𝑎 > 0, 𝑥 > 0) 

 
  
3. Να λύσετε τις εξισώσεις:         

(α) 𝑥
1

3 = 4,    𝑥 ≥ 0                                  (β) 𝑥2 = 25                              (γ) √𝑥 − 2 − 3 = 0     

(δ) 𝑥4 + 27𝑥 = 0                                    (ε) (3𝑥 − 7)
1

2 − 10 = −2              
 

  
4. Να μετατρέψετε τα πιο κάτω κλάσματα σε ισοδύναμα με ρητό παρονομαστή: 

(α)
3

√3
=  (β) 

3

2−√7
=

          

(γ) 
10

√523 =                     (δ) 
6

√235 =                 (ε) 
5

√14−2
=

         

                 

      

 

 
  
5. Να απλοποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις: ( Να φαίνονται οι ιδιότητες των ριζών) 

(α) √2𝛽4 ∙ √8𝛽34
,     𝛽 ≥ 0                 (β) 

√96
5

√3
5              (γ) √(

8

27
)

−2

 
4

                     (δ)√18 − 4√8 + 2√50
       

               
 

  
6. Να κάνετε τις πράξεις : 

(α) 3( 12 27)         (β) (2 5 7)(2 5 7)         (γ) 2
2

3 ∙ √256

        (δ)
3 425 23 13 9    

  
7. Να λύσετε τις εξισώσεις :   

      (α) 𝑥6 − 64 = 0   (β) 3 4x 1 2 5     (γ) 

3

5 4
(3x 4) 8 ,x

3
    

  
8. Δίνονται οι αριθμοί 𝐴 = √√3

3
  και 𝛣 = √334

. Να δείξετε ότι :   𝐵4 − 𝐴6 = 24.  
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ΕΝΟΤΗΤΑ 2 – ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ 

1. Να βρείτε σε ποιο τεταρτημόριο βρίσκεται η τελική πλευρά των γωνιών          
 
α) 1700                       β)-2800                  γ) 2950                 δ) 5600                   ε)-7000 
 

  
2. Να βρείτε σε κάθε μία από τις παρακάτω περιπτώσεις σε ποιο τεταρτημόριο βρίσκεται η  τελική 

πλευρά της γωνίας χ.         
 

α) ημχ< 0 και εφχ> 0                                         β) συνχ>0 και σφχ< 0                    
 

  
3. Να συμπληρώσετε τα κενά στις πιο κάτω ισότητες: 

α) 2 2100 ... 1     β) 100 ......      γ) 50 ...      

δ) 155 ...25       ε)   
...

15
...15

  


   στ) 
.....

......
   

  
4. Να αποδείξετε τις πιο κάτω ταυτότητες: 

 

α) 2( ) 1 2           β) 2 2 21       

 

γ) 1 1 1x( x) x( x) x x        δ) 2 2 2      

 

ε) 
2 2 2

5 4 9 4           στ)  12222    

 

Ζ)
2 2 2 2

( ) 1            

 
  
5. Η τελική πλευρά μιας γωνίας ω διέρχεται από το σημείο Α.  

Αν οι συντεταγμένες του σημείου Α είναι 3 2( , )   να 

βρείτε το ημω , συνω και εφω.   
 
 

 
  
6. 

Αν 
5

, 0
13

    να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 13 (180 ) (90 )       
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7.  Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις στο διάστημα 0 180x        

(α) 𝜂𝜇𝑥 = 𝜂𝜇40°           (β) 𝜂𝜇𝑥 =
1

2
         

(γ) 𝜎𝜐𝜈𝑥 =
1

2        
(δ) 𝜀𝜑𝑥 = −1        (ε) 𝜂𝜇𝑥 = −

√3

2
 

 
  
 

8. Αν  
5

270 360
13

,      να  υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:
10

13 26


  

 
 

  
9. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία 𝛢̂ = 30° και 𝜎𝜐𝜈𝛣 = −

1

2
. Να υπολογίσετε το μέτρο των γωνιών 

̂ και ̂ και να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές. 
  
10. Αν 𝑥 = 𝜎𝜑𝜔 και 𝑦 = 𝜂𝜇𝜔, να δείξετε ότι: 1 + 𝑥2 =

1

𝑦2
 

  
11.  Μία γωνία θ σε κανονική θέση έχει τελική πλευρά, η οποία διέρχεται από το σημείο A.  

Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας θ, όταν το σημείο A έχει 
συντεταγμένες: 

(α) 𝛢(5, −5)                       (β) 𝛢(1, −√3)                        (γ) 𝛢(4, −3)  

 
  
12. (α) Να αποδείξετε ότι το σημείο 𝛢 (

12

13
, −

5

13
) ανήκει στον τριγωνομετρικό κύκλο. 

 
(β) Αν η τελική πλευρά της γωνίας ω που είναι σε κανονική θέση τέμνει τον τριγωνομετρικό κύκλο 
στο σημείο Α να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς ημω, συνω, εφω, σφω. 
 

  
13. Η τελική πλευρά μιας γωνιάς ω που είναι σε κανονική θέση, τέμνει τον τριγωνομετρικό κύκλο στο 

σημείο Α με συντεταγμένες (κ,λ). Να αποδείξετε ότι: 

(α)𝜅2 + 𝜆2 = 1               (β)  𝜀𝜑𝜔 + 𝜎𝜐𝜈𝜔 =
𝜆+𝜅2

𝜅
 
                          

(γ) 𝜎𝜑2𝜔 + 𝜀𝜑2𝜔 =
1

𝜅∙𝜆
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ΕΝΟΤΗΤΑ 3 – ΚΥΚΛΟΣ 
 
1. Να βρείτε τη θέση των δύο κύκλων (𝛫, 8 𝑐𝑚) και  (𝛬, 6 𝑐𝑚),  αν γνωρίζετε ότι το μήκος της 

διακέντρου είναι: 
 
(α) ΚΛ=14 cm             (β) ΚΛ=4 cm               (γ) ΚΛ=18 cm            (δ) ΚΛ=2 cm           (ε) ΚΛ=1 cm                      
 

  
2. Να υπολογίσετε τις τιμές των x  και y  σε καθεμιά από τις πιο κάτω περιπτώσεις δικαιολογώντας τις 

απαντήσεις σας  (Ο κέντρο του κύκλου): 
 (α) 

 

(β) 

 
 (γ)  

 

(δ) 

 
  
3. Στο διπλανό σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ 

εγγεγραμμένο σε κύκλο (Κ,R) και τα τόξα𝛢𝛣 =
110°,  𝛢𝛤 = 140°.  
Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.           
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4. Να βρείτε τις τιμές της διακέντρου 𝛫𝛬 των κύκλων (𝛫, 3 𝑐𝑚) και (𝛬, 4 𝑐𝑚), ώστε οι κύκλοι να: 

(α) να εφάπτονται εσωτερικά                                       (β) να είναι ξένοι μεταξύ τους εξωτερικά 
 

  
5.  Από εξωτερικό σημείο Ε κύκλου φέρουμε τις 

εφαπτομένες 𝐸𝛢 και 𝐸𝛤  του κύκλου (𝛫, 𝜌) και   

𝛢𝛣̂𝛤 = 50°.  

Να υπολογίσετε τις γωνίες 𝐸𝛤̂𝛢 , 𝛢𝐸̂𝛤 και 𝛤𝛢̂𝐸 . 
 

 

   
6. Στο διπλανό σχήμα η ευθεία ΖΗ είναι 

εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Γ.  

Να συμπληρώσετε: 

(α) Η γωνία ΑΔΓ ονομάζεται 

…………...……..……………….  

(β) Οι γωνίες ΔΑΒ και ……..….  είναι ίσες γιατί 

βαίνουν στο ίδιο τόξο. 

(γ) Το ευθύγραμμο τμήμα ΕΒ ονομάζεται 

….……..……… 

(δ) Η γωνία ΔΓΗ ισούται με τη γωνία ………………. 

 

 
  
7. Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο. Αν 𝛢̂ = (3𝜒 + 5)°, 

𝛣𝛰𝛤̂ = 130° και τόξο 𝛢𝛣 = 6𝑥° . 

(α) Να δείξετε ότι x = 20 , δικαιολογώντας την  

απάντησή σας.  

(β) Να υπολογίσετε τα πιο κάτω δικαιολογώντας 

τις απαντήσεις σας:        

(i) τη γωνία ΒΓΟ     (ii) το τόξο ΑΒ 

(iii) τη γωνία ΑΓΟ     (iν) τη γωνία ΓΔΒ 
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8. Να βρείτε τις άγνωστες γωνίες .  
 

  
 

 ΒΖ εφαπτομένη ΑΔ εφαπτομένη (ε) εφαπτομένη 

  
 

9. Στο σχήμα δίνεται κύκλος (K, R)  με διάμετρο AB. H AΔ είναι 
εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Α και Δ σημείο τομής 
της προέκτασης της χορδής ΒΓ με την εφαπτομένη. Αν 

ΚΓ̂Β = 25°,να υπολογίσετε: 
(α) τις γωνιές φ, x, ψ, ω 

(β) το μέτρο του τόξου ΒΕΓ. 

 

 
  
10
. 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος (Κ,ρ). 
Αν 𝛣𝛧 εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Α, 𝛢𝛦 = 𝛦𝛤 και 

γωνία 𝛢𝛥̂𝛤 = 64°,  
 
Να υπολογίσετε (δικαιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις 
σας):  

(α) Τις γωνίες 𝛥𝛢̂𝛤, 𝛣𝛢̂𝛥 και 𝛢𝛦̂𝛤. 

(β) Το μέτρο των τόξων  𝛢𝛦𝛤 και 𝛥𝛢𝛦. 

  
  
11
. 

Στο διπλανό σχήμα η ΔΓ είναι εφαπτομένη του κύκλου (Κ,R) 

στο σημείο Δ, η γωνία 


 ΔΒΓ 100  και το τόξο 𝛢𝛣 = 120°.  

(α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΔ


 και 

(β) Να  δείξετε ότι το  τρίγωνο BΓΔ


 είναι     ισοσκελές. 
 

 

(ε) 
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12. Στο πιο κάτω σχήμα, δίνεται κύκλος με κέντρο Κ και τα σημεία 

του Α,Β,Γ έτσι ώστε τα τόξα 
» » »x, 3x 20 2x 20            . 

Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.  
 

 
  
13. Να υπολογίσετε τις τιμές των χ,φ και ψ σε καθεμιά από τις πιο κάτω περιπτώσεις, δικαιολογώντας τις 

απαντήσεις σας: 
 (α) 

 

(β)  

 

(γ) 

 

  
14. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος(Κ,R). Αν ΒΓ 

και ΔΒ είναι εφαπτόμενα τμήματα , ˆ 45   

και ˆ 25   , να υπολογίσετε το μέτρο των 
γωνιών x, y. 
(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
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ΕΝΟΤΗΤΑ 4 – ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ 

1.  Να σχεδιάσετε τα διανύσματα  
 

(α)   𝛾⃗ = 𝑎⃗ + 𝛽,     
 

(β)   𝛿 = 𝛼⃗ − 𝛽  
 

 
  
2. Αν το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο 

(α) Να βρείτε δύο ίσα διανύσματα: 
 
(β) Να βρείτε δύο αντίθετα διανύσματα: 
 
(γ) Να βρείτε δύο διανύσματα    ομόρροπα 
 
(δ)  Να βρείτε δύο διανύσματα    αντίρροπα 
 

 
 

  
3. Το σχήμα αποτελείται από ισόπλευρα τρίγωνα πλευράς 3cm 

(α) Nα βρείτε δύο ζεύγη ομόρροπων διανυσμάτων 

(β) Να βρείτε διάνυσμα αντίρροπο του  με διπλάσιο μέτρο 

(γ) Να βρείτε το μέτρο των διανυσμάτων  , ,    
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4. Στο διπλανό σχήμα δίνεται το εξάγωνο 
ΑΒΓΔΕΖ μεόλες τις πλευρές ίσες με 1cm και 
τις απέναντι πλευρές του παράλληλες. Αν 
ΖΓ//ΕΔ,ΑΔ//ΖΕ, ΕΒ//ΔΓ , να βρείτε: 

(α) Διάνυσμα ίσο με το 𝛦𝛥⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 

(β) Διάνυσμα αντίθετο με το 𝛧𝛰⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 

(γ) Διάνυσμα ίσο με το 𝛦𝛥⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝛥𝛤⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 

(δ) Διάνυσμα ίσο με το 𝛥𝛰⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ − 𝛰𝛤⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  
 

 
  
5. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση: 
 (α) Το διάνυσμα x  είναι ίσο με:    

       Α. 𝛼⃗ + 𝛽 + 𝛾⃗ 

       Β. 𝛼⃗ − 𝛽 + 𝛾⃗ 

       Γ.  𝛼⃗ + 𝛽 − 𝛾⃗ 

       Δ.  −𝛼⃗ + 𝛽 − 𝛾⃗ 

 
 (β) Τα διανύσματα  𝑢⃗⃗ και 𝑣⃗ είναι:  

      Α.  Ομόρροπα 
      Β.  Αντίρροπα 
      Γ.  Αντίθετα 
      Δ.  Κανένα από αυτά 

 
  
6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται  ΒA⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 2α⃗⃗⃗  ,   ΑΓ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 2β⃗⃗   και 

ΒΜ = ΜΓ. 

Να εκφράσετε τα διανύσματα ΒΓ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗ , ΜΓ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗και 

ΑΜ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗ συναρτήσει των α⃗⃗⃗ και β⃗⃗. 
 

 

   
7. Να χρησιμοποιήσετε το διπλανό σχήμα, για να βρείτε 

το διάνυσμα που αντιστοιχεί στα πιο κάτω: 

(α) 𝛣𝛤⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝛤𝛥⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝛥𝛦⃗⃗⃗⃗⃗⃗ =  

(β) 𝛢𝛥⃗⃗⃗⃗⃗⃗ − 𝛦𝛥⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 
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ΕΝΟΤΗΤΑ 5 -  ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ 𝒇(𝒙) = 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎 - ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ-ΑΝΙΣΩΣΕΙΣ 

1.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της 

συνάρτησης 𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟑. Να βρείτε: 
 
(α) τις συντεταγμένες των σημείων Α , Β και Γ. 
 
(β) τον άξονα συμμετρίας της συνάρτησης. 
 
(γ) τις συντεταγμένες του ελάχιστου. 
 

 
   
2.  Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης  

𝒚 = 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎. Από τη γραφική παράσταση, να 
βρείτε: 
 
(α) Το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 
 
(β) Τον άξονα συμμετρίας της συνάρτησης. 
 
(γ) Τις συντεταγμένες του ελάχιστου σημείου της 
συνάρτησης. 
 
(δ) Το σύνολο τιμών της συνάρτησης 
 

(ε) Τις ρίζες της εξίσωσης 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎. 
 
(στ) Το πρόσημο της διακρίνουσας του τριωνύμου  

𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸. 
 

 

  
3.  Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης  

𝒇(𝒙) = 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎. Από τη γραφική παράσταση 
να βρείτε: 
 
(α) το πρόσημο του 𝜶 
(β) τον άξονα συμμετρίας της συνάρτησης 
(γ) τις συντεταγμένες του μέγιστου σημείου της συνάρτησης 
(δ) το πεδίο τιμών της συνάρτησης 
(ε) το πρόσημο της παράστασης 𝜶 ∙ 𝜷 ∙ 𝜸 
(στ) την τιμή του 𝜸 

(η) τις ρίζες της 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎 
(θ) τις τιμές 𝒇(−𝟐) και  𝒇(𝟎). 
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4.  Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης  

𝒚 = 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎. Από τη γραφική παράσταση να 
βρείτε: 
 
(α) το πρόσημο του 𝜶 
(β) το πρόσημο του 𝜷 
(γ) το πρόσημο της διακρίνουσας 𝜟 
(δ) την τιμή του 𝜸 

(ε) τις ρίζες της 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎 
(στ) τις τιμές του 𝒙 για τις οποίες είναι 𝒚 < 𝟎. 
 
 

 

   
5.  Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝒇(𝒙) =

𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎. Από τη γραφική παράσταση να 
βρείτε: 
 
(α) το πρόσημο του 𝜶 
(β) το πρόσημο του 𝜷 
(γ) το πρόσημο της διακρίνουσας 𝜟 
(δ) την τιμή του 𝜸 

(ε) τις ρίζες της 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎 
(στ) τις τιμές του 𝒙 για τις οποίες είναι 
       𝒇(𝒙) > 𝟎. 
 

 

   
6.  Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝒇(𝒙) =

𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸, 𝜶 ≠ 𝟎. Από τη γραφική παράσταση να 
βρείτε: 
 
(α) το πρόσημο του 𝜶 
(β) το πρόσημο του 𝜷 
(γ) το πρόσημο της διακρίνουσας 𝜟 
(δ) την τιμή του 𝜸 

(ε) τις ρίζες της 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎 
(στ) τις τιμές του 𝒙 για τις οποίες είναι 
       𝒇(𝒙) > 𝟎. 
 

 
   

7.  Να γίνει η γραφική παράσταση των πιο κάτω παραβολών: 
(α) 𝑦 = 𝑥2 − 2𝑥 + 3 

(β) 𝑦 = −(𝑥 + 3)2 + 1 

(γ) 𝑦 = (2𝑥 + 1)2 + 4 
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8.  Η γραφική παράσταση της 2f(x) 4x x     τέμνει τον άξονα των χ στα σημεία 

Α(-3,0) και Β(-1,0).          

(α)  Να βρείτε τις λύσεις της εξίσωσης 24x x 0    . 

(β)  Να υπολογίσετε τις τιμές των β και γ. 
(γ)  Να βρείτε το σημείο τομής της γραφικής παράστασης της f με τον άξονα των τεταγμένων. 

  
9.  Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής  g x  που προκύπτει από την κατακόρυφη μετατόπιση: 

(α) της,   2f x x , κατά 4 μονάδες προς τα κάτω 

(β) της   2f x x  , κατά 2 μονάδες προς τα κάτω 

(γ) της   2f x x 1  , κατά 3 μονάδες προς τα πάνω 

  
10.  Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής  g x  που προκύπτει από την μετατόπιση: 

(α) της,   2f x x , κατά 2 μονάδες προς τα δεξιά και 4 μονάδες προς τα κάτω 

(β) της   2f x x  , κατά 3 μονάδες προς τα αριστερά και 5 μονάδες προς τα κάτω 

  
11.  Να συμπληρώσετε ανάλογα τα στοιχεία της παραβολής που ζητούνται σε κάθε περίπτωση: 

(α)   2f x x 3    ,           Κορυφή ……..………               Άξονας συμμετρίας………..…… 

 

(β)   2g x 4 x   ,           Σύνολο τιμών……..………     𝑔(2) = ………..…… 

 

(γ)    
2

h x x 2   ,       Άξονας συμμετρίας.……     Μέγιστη/Ελάχιστη Τιμή…..…… 

 

(δ)   2k x x 4x 4    , Άξονας συμμετρίας.……..   Σύνολο Τιμών……….. 

 
  

12.  Αν 𝐱𝟏 και 𝐱𝟐  είναι οι λύσεις της εξίσωσης 𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟒 = 𝟎,  να υπολογίσετε την τιμή των πιο κάτω 
παραστάσεων χωρίς να λύσετε την εξίσωση: 

(α) x1 + x2 ,              (β) x1 ∙ x2  ,             (γ)  
5

x1
+

5

x2
,             (δ) (2x1 − 3)(2x2 − 3),       (𝜀) x1

2 + x2
2 

  
13.  (α) Να σχηματίσετε εξίσωση β΄ βαθμού με ρίζες 

1 2
x 2 3 x 2 3      . 

(β) Να βρείτε τα κοινά σημεία της παραβολής 2y x 4x 1 ί y 1 3x          . 

  
14.  Να υπολογίσετε τις τιμές του λ αν η εξίσωση (λ + 2)x2 − 3λx + λ = 0 

(α) έχει μια ρίζα ίση με  -1 .     
(β) έχει ρίζες αντίθετες  
(γ) έχει ρίζες αντίστροφες 
(δ) άθροισμα ριζών ίσο με το γινόμενο των ριζών της 
(ε) έχει ρίζες πραγματικές και άνισες 
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15.  Στο παρακάτω διάγραμμα παρουσιάζονται οι γραφικές παραστάσεις τεσσάρων 

συναρτήσεων, οι οποίες αποτελούν μετατοπίσεις είτε της 𝑦 = 𝑥2 είτε της 𝑦 = −𝑥2. 
 

 
 

Να συμπληρώσετε τον πιο κάτω πίνακα: 

Τύπος   𝑦 = 𝑥2 − 2  

Γραφική 
Παράσταση 

Γ1 Γ4  
 

 

  
16.  Δίνεται το τριώνυμο 2f(x) x x , 0        με ρίζες τους αριθμούς -1 και 2 . 

Να βρείτε το πρόσημο των   
1

f( 10), f( 3), f(0), f(2), f(3), f( )
2

   . 

  
17.  Nα απλοποιήσετε τα κλάσματα:  

α)
2

2

6x 13x 5

4x 1

 


                                               β)

2

2

2x 3x 2

x 5x 6

 

 
 

 
  

18.  Να λύσετε τις ανισώσεις: 
2) x 2x 15                                

2) 2x 4x 0                                  
2) x 3x 3 0     

  

19.  Να λύσετε τις πιο κάτω ανισώσεις: 
(α) x2 − 7x + 12 < 0                    (β) 3x2 − 4x + 2 > 0                        (γ) −x2 − x + 6 ≥ 0 
 
(δ) x2 + 2x − 3 < 0                       (ε) 5x2 − 4x + 3 > 0                       (στ) −x2 − x + 2 ≥ 0 

Γ1 

Γ2 

Γ3 

Γ4 
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20.  Να λύσετε τα πιο κάτω συστήματα: 

(α) {

x + y = 10

xy = 9
            (β) {

x + y = 2

   x2 + y2 = 4
         (γ) {

x + y = 7

xy = 10
        (δ) {

x + y = 4

   x2 + y2 = 16
 

 
  

21.  Δίνεται η εξίσωση 2 2 2

1 2
x ( 1)x 2 0 ί x ,x         . 

Για ποιες τιμές του 𝜇 ∈ ℝ  ισχύει  
1 2 1 2

4x 4x 3x x 2     ;  

 

 

ΕΝΟΤΗΤΑ 6 - ΘΕΩΡΗΜΑ ΘΑΛΗ - ΟΜΟΙΟΤΗΤΑ 

1.  Στο τρίγωνο 𝚨𝚩𝚪  (διπλανό σχήμα) τα ευθύγραμμα 
τμήματα ΔΕ  και ΖΗ είναι παράλληλα προς τη βάση  ΒΓ.  
Αν ΑΔ = 4 cm, ΔΖ = 6 cm, ΕΗ = 9 cm και ΑΓ = 27 cm 
να υπολογίσετε τα μήκη των   ευθύγραμμων τμημάτων 
ΑΕ και ΖΒ. 

 
   

2.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Â = 90°), φέρουμε το ύψος ΑΔ . Από το Δ φέρουμε τη ΔΕ 

κάθετη στην ΑΒ. 
 
Να δείξετε ότι: 
(α) τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΑΓΔ είναι όμοια 
(β) (ΑΔ)2 = (ΑΓ)(ΔΕ) 
 

3.  Σε κύκλο με κέντρο Ο φέρουμε τη διάμετρο ΑΒ , την χορδή ΒΓ και την διάμεσο ΟΜ του 
τριγώνου ΟΒΓ.Η προέκταση της ΟΜ τέμνει την εφαπτομένη του κύκλου στο Α στο σημείο Τ. 
 
Να δείξετε ότι: 
(α) τα τρίγωνα ΟΒΜ και ΑΒΓ είναι όμοια 
 
(β) (ΟΜ)(ΑΤ) = (ΟΑ)(ΜΒ) 

  
4.  Σε κύκλο με κέντρο Ο φέρουμε από εξωτερικό σημείο Ε του κύκλου την εφαπτομένη  ΓΕ και 

την τέμνουσα  ΕΑΒ. 
Να δείξετε ότι: 
(α) τα τρίγωνα ΑΓΕ και ΕΓΒ είναι όμοια 
 

(β) Αν ΕΑ=4 cm και ΕΒ=9 cm να υπολογίσετε το μήκος της ΕΓ. 
 

(γ) (ΕΑ)(ΒΓ)=(ΕΓ)(ΓΑ) 
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5.  Δίνεται κύκλος (Ο,R) και οι διαστάσεις των 
τμημάτων AH=14cm , HB=6cm και  ΓΗ=7cm. 
 
Να δείξετε   ότι (ΑΗ)(ΗΒ)=(ΓΗ)(ΗΔ) και να 
υπολογίσετε το μήκος του ΗΔ. 

 

  

6.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται ότι  
𝜀1 ∥ 𝜀2 ∥ 𝜀3 .  
Αν (ΕΖ)= 3 cm, (ΖΗ)= 5 cm  και 
(ΑΓ)= 16 cm,  να υπολογίσετε το μήκος 
του  ΑΒ. 

 

   
7.  Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΚΛΜΝ. Από σημείο Α της ΜΝ φέρουμε κάθετη ΑΒ 

πάνω στη διαγώνιο ΝΛ (Β σημείο της ΝΛ), η οποία τέμνει την προέκταση της ΛΜ στο σημείο 
Γ. Να δείξετε ότι: 
 (α)  τα τρίγωνα ΓΜΑ και ΓΛΒ είναι όμοια 
 
 (β)  (ΑΒ)(ΜΓ) = (ΑΜ)(ΒΝ) 
 

  
8.  Δίνεται κύκλος (Κ ,R) με ακτίνα R = √13cm, διάμετρο BΓ και χορδή ΒΑ = 4cm. 

Αν Μ είναι το μέσο της χορδής ΑΓ και η ευθεία ΒΜ τέμνει τον κύκλο και στο Δ, να βρείτε το 
μήκος του τμήματος ΜΔ. 

 

A

B

Γ

Δ

Η

Ο

14 cm

6 cm

7 
cm
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ΕΝΟΤΗΤΑ 7 -  ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗ 

1. Οι  θερμοκρασίες που καταμετρήθηκαν το πρώτο δεκαπενθήμερο του Δεκέμβρη στο Τρόοδος ήταν:    
0,  5,  8,  6,  5,  4,  0,  6,  0,  6,  1,  6,  6,  7,  0 βαθμοί Κελσίου. 

Να υπολογίσετε: 
(α) Τη  μέση θερμοκρασία των  παραπάνω   θερμοκρασιών 
(β) Τη  διάμεσο  και την  επικρατούσα τιμή των θερμοκρασιών. 
(γ) Την τυπική απόκλιση. 
 

  
2. Η μέση τιμή των χρημάτων μεταξύ τεσσάρων αδελφών είναι €24.  

Ποια θα είναι η νέα μέση τιμή των χρημάτων τους, αν: 
(α) ο πατέρας δώσει στον καθένα ακόμα €10 
 
(β) αγοράσουν από μία σοκολάτα που στοιχίζει €4 
 
(γ) την επόμενη μέρα διαπιστώσει το κάθε παιδί ότι κρατά ένα ευρώ περισσότερο από τα μισά 
χρήματα που είχε την προηγούμενη μέρα; 
 

  
3. Ποιο είναι το εύρος τιμών στους πιο κάτω βαθμούς ενός τμήματος σε ένα διαγώνισμα Μαθηματικών; 

12, 13, 20, 8, 10, 11, 10, 9, 7, 14, 15, 15, 19, 12, 8, 19, 9 
 

  
4. Σε μια χώρα, το σχολικό έτος χωρίζεται σε τέσσερα (4) δίμηνα και ο μαθητής αξιολογείται, αριθμητικώς 

με κλίμακα από το 1 μέχρι το 10. Τελική εξέταση δεν υπάρχει. Ο βαθμός σε ένα μάθημα στο τέλος του 
χρόνου συνυπολογίζεται από τους βαθμούς των τεσσάρων διμήνων με βαρύτητα 20% στο πρώτο, 30% 
στο δεύτερο, 40% στο τρίτο και 10% στο τέταρτο δίμηνο. Να βρείτε το βαθμό στο τέλος του χρόνου 
κάποιου μαθητή που έχει βαθμούς 8 στο πρώτο, 9 στο δεύτερο, 8 στο τρίτο και 5 στο τέταρτο δίμηνο. 
 

5.     Σε μια έρευνα καταγράφηκε ο αριθμός των ωρών που χρησιμοποίησαν το διαδίκτυο 20 μαθητές κατά 
τη διάρκεια ενός Σαββατοκύριακου. Τα αποτελέσματα ήταν τα εξής: 

2, 3, 1, 2, 4, 2, 5, 3, 3, 2, 1, 4, 2, 5, 3, 2, 4, 1, 2, 3 
(α) Να παραστήσετε τα δεδομένα σε πίνακα κατανομής συχνοτήτων (συχνότητα, αθροιστική 
συχνότητα) 
(β) Να κατασκευάσετε πίνακα αθροιστικών συχνοτήτων. 
(γ) Αν το σχολείο θέλει να αναθέσει μια γραπτή εργασία στους μαθητές που χρησιμοποίησαν το 
διαδίκτυο από 3ώρες και πάνω πόσοι μαθητές θα κάνουν την εργασία αυτή; 
(δ) Πόσες ώρες χρησιμοποίησαν το διαδίκτυο το 75% των μαθητών; 

   
  
6.  Να υπολογίσετε την τυπική απόκλιση και την διασπορά των βαθμών ενός διαγωνίσματος, όπως 

φαίνονται πιο κάτω: 
12, 13, 20, 8, 10, 11, 10, 9, 7, 14, 15, 15, 19, 12, 8, 19, 9 
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7.  Μελετήθηκαν οι ώρες εβδομαδιαίας μελέτης 100 φοιτητών και τα δεδομένα ομαδοποιήθηκαν ως 

εξής: 

Ώρες μελέτης Συχνότητα  Αθροιστική Συχνότητα 

[0 , 4) 15  

[4, 8) 25  

[8, 12) 35  

[12, 16) 20  

[16, 20) 5  

 
(α) Να συμπληρώσετε τον πίνακα κατανομής συχνοτήτων  
(β) Να κατασκευάσετε το πολύγωνο αθροιστικών συχνοτήτων  
(γ) Να υπολογίσετε τα τεταρτημόρια ( 𝑄1 , 𝑄2 , 𝑄3 ) δίνοντας την απάντηση σας κατά προσέγγιση 
ακεραίου. 

 
  

   
8.  Στο διπλανό πίνακα καταγράφονται οι μέρες άδειας των 12 

υπαλλήλων μιας εταιρείας για το καλοκαίρι. 
(α) Να υπολογίσετε τη μέση τιμή και την τυπική απόκλιση των 
παρατηρήσεων. 

 
(β) Εάν αυξηθούν οι μέρες άδειας όλων των υπαλλήλων της 
εταιρείας κατά 5 μέρες, να βρείτε τη νέα μέση τιμή. 

 

Μέρες 
Άδειας(𝒙𝒊) 

Αριθμός 
Υπαλλήλων 

(𝒇𝒊) 

4 2 

7 2 

12 1 

14 3 

15 1 

16 1 

18 1 

19 1 
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